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lkjka'k
xf.kr esa vuUr dh vo/kj.kk vR;Ur fof'k"V vkSj vuU; gSA u ;g dksbZ la[;k gs u vad fiQj Hkh fdlh 
Hkh izdkj dk fparu izfreku blds fcuk v/wjk gSA ;g ,d jgL;e;h vo/kj.kk jgh gsA vuUr ds xf.krh; 
fpUru dks Li"Vrk ds lkFk ,sfrgkfld ifjizs{; esa izLrqr fd;k x;k gSA dqN mnkgj.kksa ds }kjk ;g le>kus 
dk iz;kl Hkh fd;k x;k gS fd O;ogkfjd fLFkfr;ksa esa bldk mi;ksx dSls fd;k tkrk gSA

ABSTRACT
The concept of mathematics has a very special and unique position in mathematics. It 
is neither a number nor a digit even then no thinking paradigm is complete without 
it. It has remained a mysterious historical perspective. How this concept is used in 
practical situations is also explained with the help of some examples.

vuUr vFkkZr~ ,d 
,slk lRo ftldk dksbZ 
vUr u gks] Nksj u gks] 
iw.kZrk u gks] lekiu u 
gks ;qxksa ls fpardksa dks 
viuh vksj vkdf"kZr 
djrk jgk gSA fpUru 
dk fo"k; dqN Hkh gks] 
ijUrq ml fo"k; esa 
vuUr ds vfLrRo dh 

voèkkj.kk dh vko';drk vfuok;Z yxrh gSA xf.kr 
esa vusd lanHkksZ esa vuUr dh voèkkj.kk mHkjrh gS] 
tSls& fdlh js[kk ij T;ksferh; fcUnqvksa dh dqy la[;k 
vuUr gksrh gS vkfn&vkfnA

HkkLdjkpk;Z us 'kwU; vkSj vuUr ds fj'rs dh ckr 
dh gS vkSj vuUr dks ^"k* gj vFkkZr~ ,d ,slh la[;k 
ds :i esa ifjHkkf"kr fd;k gS tks fdlh Hkh la[;k dks 

'kwU; ls foHkkftr djus ij izkIr gksrh gSA vU; vadks 
dh rjg vuUr ds fy, Hkh ,d izrhd fuèkkZfjr gS% 
;g vaxzsth ds vad vkB ds izrhd (8) dks {kSfrtr% 
fyVkus ls izkIr gksrk gS% ∞A ;g izrhd 1655 esa tksgu 
okfyl }kjk igys igy lq>k;k x;k FkkA HkkLdjkpk;Z 
dh ifjHkk"kk dks vc vki bl izdkj fy[k ldrs gSa 

fd 
x
0
= ∞  tgk¡ x 'kwU; ds vfrfjDr dksbZ okLrfod 

la[;k gSA

D;k gS vuUr\

vuUr ,d jgL;e;h la[;k gSA bldk vfLrRo 
dsoy ,d fopkj ds :i esa gSA cM+h ls cM+h la[;k 
dks Hkh vki vuUr ugha dg ldrsA u czãk.M ds 
rkjksa dh la[;k dks vuUr dgk tk ldrk gS vkSj u 
czãk.M esa d.kksa dh la[;k dksA fdlh Hkh okLrfod 
la[;k dks vuUr ugha dgk tk ldrkA $∞ cM+h ls 
cM+h okLrfod la[;k ls cM+k gS vkSj &∞ NksVh ls 



33foKku izdk'k&foKku 'kks/ if=kdk o"kZ 10] vad 1&4] 2012

NksVh okLrfod la[;k ls NksVk gSA ;g tfVy ugha gS] 
ljy gS] ijUrq bldk dksbZ dYiuk fp=k ugha cuk;k 
tk ldrk gSA vyx&vyx lanHkZ esa bldk vyx vFkZ 
gks ldrk gSA

vuUr ds xq.k

vuUr dksbZ HkkSfrd :i dh la[;k ugha gS] ;g 
,d ladYiuk gSA xf.kr esa tc bls la[;k ds :i esa 
mi;ksx esa yk;k tkrk gS rks ;g ,slk xf.krh; eku gksrk 
gS tks ,d lhek dh vksj c<+us ij izkIr gks ldrk gS 
vFkkZr~ tc a dk eku 'kwU; ds djhc c<+ jgk gks rks 
x dks a ls foHkkftr djus ij izkIr eku vuUr ds 

djhc c<+rk tkrk gSA vFkkZr~] tc a → 0 rks 
x
a
→∞

vuUr ds lkFk fofHkUu xf.krh; lafØ;k,a

	 1-	vuUr esa dksbZ 
Hkh okLrfod 
la[;k tksM+us ;k 
?kVkus ls izkIr 
iQy vuUr gh 
gksrk gSA ;gk¡ rd 
fd vuUr dks 
vuUr esa tksM+us 
ls Hkh ;ksxiQy 
vuUr gh gksrk 
gS rFkkfi vuUr 
esa ls vuUr dks 
?kVkus ls 'ks"kiQy 
,d vifjfer 
la[;k gksrh gSA bl xq.k dk ,d fufgrkFkZ ;g 
Hkh gS fd vuUr dk va'k iw.kZ ds cjkcj gks 
ldrk gSA ijUrq nks vuUr ,d nwljs ds cjkcj 
ugha Hkh gks ldrs gSaA

	 2-	vuUr esa fdlh Hkh izkÑfrd la[;k }kjk xq.kk ;k 
Hkkx djus ij izkIr iQy vuUr gksrk gS] vuUr 
dks vuUr ls xq.kk djus ij xq.kuiQy vuUr 
gksrk gS ijUrq vuUr dks vuUr ls Hkkx djus ij 
HkkxiQy vifjfer gksrk gSA

x
∞

= 0  rFkk 
x
0
= ∞

;gk¡ rd fd 
0 0
∞

=  rFkk 
∞ = ∞
0

	 3-	'kwU; ds lkFk vuUr dk fo'ks"k fj'rk gSA 
nk'kZfud n`f"V ls dgsa rks l`f"V dk mn~Hko 'kwU; 
ls gksrk gS vkSj mldk y; vuUr esa gksrk gS 
vkSj xf.kr dh n`f"V ls dgs rks fdlh la[;k dks 
vuUr ls foHkkftr djsa rks og 'kwU; gks tkrh gS 
vkSj fdlh la[;k dks 'kwU; ls foHkkftr djs rks 

og vuUr gks tkrh gSA 0 0
0

×∞ ∞
∞

∞°, , ,  rFkk 

0° vifjHkkf"kr ;k vifjfer dgs tkrs gSaA

vuUr ls tqM+s fojks/kHkkl rFkk vk/qfud 
xf.kr dk fodkl

vius vuU; xq.kksa ds dkj.k vuUr dh voèkkj.
kk fpUru dks cgqr my>krh gS vkSj vusd fojksèkkHkklksa 
dks tUe nsrh gSA 'kkUr fpUru ds fy, vH;Lr ekuo 
efLr"d vuUr rd ig¡qp ugha ikrk gS vkSj =kqfViw.
kZ fu"d"kksZ ij igq¡prk gSA ;g Øe gtkjksa o"kksZ ls py 
jgk gS] fojksèkkHkklh rdZ izLrqr fd, tkrs gSa] muds 
lekèkku es u, fl¼kar tUe ysrs gSa vkSj fiQj u, iz'u 
[kM+s gksrs gSaA vuUr us rdZ] n'kZu] foKku vkSj xf.kr 
ds fodkl esa egRoiw.kZ Hkwfedk vnk dh gSA vuUr ls 
tqM+s dqN fojksèkkHkklksa dh ppkZ uhps dh xbZ gS%

1- tsuksa ds fojks/kHkkl

;wuku esa bZfy;kbZ nk'kZfud tsuksa us pkj fLFkfr;k¡ 
izLrqr dj vkSj vuUr dk lgkjk ysdj n'kkZ;k fd 
pkgs vki fnDdky dks ikbFkksxksjl dh rjg fofoDr 
bZdkbZ;ksa ls fufeZr ekus ;k fgIikll vkSj fFk;ksMksjl 
dh rjg lkrR;iw.kZ] rdZ gesa lkekU; vuqHko ds 
foijhr fu"d"kks± ij ys tkrs gSaA tsuksa ds ;g fojksèkkHkkl 
dqN bl izdkj gSa%

vuUr ds lkFk 
xf.krh; lafØ;k,

∞ + x = ∞
∞ – x = ∞
∞ + ∞ = ∞
∞ – ∞ = vifjes; la[;k
∞ × x = ∞, x ≠ 0
∞ = ∞ ≠
x

x, 0

∞ × ∞ = ∞
∞
∞

=  ifjfer la[;k
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	 •	fdlh js[kk dks [k.M&[k.M djrs tk,a rks vUr 
esa fcUnq izkIr gksrk gS] ftldk dksbZ vkeki ugha 
gS rks fiQj vkekighu fcUnq ls cuh js[kk esa 
yEckbZ dgk¡ ls vkrh gS\ 'kwU; esa 'kwU; dks pkgs 
ftruh ckj Hkh tksM+sa ifjek.k vkf[kj 'kwU; gh rks 
jguk pkfg,A

	 •	;fn nwjh fcUnqvksa ls vkSj dky {k.kksa ls fufeZr 
eku ysa rks fiQj ;g fu"d"kZ fudysxk fd fdlh 
Hkh izdkj dh xfr fliZQ utjksa dk èkks[kk gSA tsuksa 
us xfr ds fo:¼ pkj rdZ fn, f}Hkktu] ok.k] 
dNq, vkSj [kjxks'k dh nkSM+ rFkk LVsVA

	 •	f}Hkktu n'kkZrk gS fd nwjh lrr~ ugha gks ldrhA 
D;ksafd ;fn fdlh O;fDr dks fcUnq A ls fcUnq 
B rd tkuk gS rks igys og AB/2 nwjh pysxk] 
ij mlls igys AB/4 nwjh pyuh gksxh vkSj 
fiQj AB/8 nwjh pyuh gksxh vkSj bl izdkj 
vuUr pj.k pydj og B rd igq¡psxkA rc 
vuUr pj.k pyus esa mls le; Hkh rks vuUr 
yxuk pkfg,A vFkkZr~ A ls py dj B rd 
O;fDr dHkh ugha igq¡psxkA blh izdkj ds rdZ 
vU; fLFkfr;ksa ds fy, Hkh fn, x,A

2- xSfyfy;ks ds fojks/kHkkl

xSfyfy;ks xSfyyh us 1638 esa la[;k fo'ys"k.k djrs 
gq, dqN fojksèkkHkklksa 
dh vksj bafxr fd;k% 
;fn ,d ds laxr 
,d j[k dj rqyuk 
djsa rks le la[;kvksa 
dk leqPp; fo"ke 
la[;kvksa ds leqPp; 
ds cjkcj gksxk vkSj ;s 
nksuksa leqPp; feydj 
Hkh izkÑfrd la[;kvksa ds leqPp; ds cjkcj gksaxs 
vkSj vyx&vyx Hkh bldh la[;k cjkcj gksxhA 
,slk dSls\ okLro esa xSfyfy;ksa us iw.kZ oxZ la[;kvksa 
ds lanHkZ esa bl fojksèkkHkkl dk ladsr fn;k% 

^^iw.kZ oxZ la[;kvksa dh la[;k dqy izkÑfrd la[;kvksa 
ls vfèkd gksrh gSA**

3- lrr n'keyo fHkUuksa ls tqM+s fojks/kHkkl

;fn fdlh fHkUu ds gj ;kfu fMuksfeusVj ds 
xq.ku[k.Mksa esa 2 vkSj 5 ds vfrfjDr dksbZ vU; 
vHkkT; la[;k vk, rks mldh n'keyo vfHkO;fDr 
vlkekU; gksxh n'keyo ds ckn vadksa dk Øe mlesa 
vuar rd pysxk vkSj vad ;k rks ckj&ckj nksgjk, 
tk,saxs ;k ugha nksgjk, tk;saxsA

mnkgj.kkFkZ % 
1
9

0 1111= . .....

;fn ge bl lehdj.k dks nksuksa vksj 9 ls xq.kk 
djsa rks 1=0.9999 = 0 9.

vc pkgs fdruk Hkh lw{e vUrj gks ijUrq 1 vkSj 
0 9.  esa vUrj rks ekywe iM+rk gh gSA

vuUr dh fofp=krkvksa esa vkèkqfud xf.kr ds 
Js"Bre efLr"d yEcs le; rd my>s jgs vkSj vHkh 
Hkh my>s gSa buesa dqN izeq[k uke gSa% tkWtZ dsUVj] 
MsfcM fgYcVZ] jhesu] xkmQl] jkekuqtu vkfnA

vuUr ds lanHkZ esa va'k ;kfu U;wejsVj iw.kZ ds 
cjkcj dSls gksrk gS bldks le>kus ds fy, fgYcVZ us 
vius ,d Hkk"k.k esa ,d gksVy dk mnkgj.k fn;k tks 
;g n'kkZrk gS fd dSls vuUr ds xq.k ifjfer la[;kvksa 
ls fHkUu gksrs gSa% eku yhft, fd ,d gksVy gS ftlesa 
dejksa dh la[;k ifjfer gS vkSj lHkh dejksa esa ;k=kh 
Bgjs gSa rks ,d u, ;k=kh ds vkus ij gksVy eSustj dks 
dguk iM+sxk fd ekiQ dhft,] dksbZ dejk [kkyh ugha 
gSA ijUrq ;fn dksbZ gksVy ,slk gks fd mlesa vuUr 
dejs gksa vkSj lHkh dejksa dsa ;k=kh dks vxys dejs esa 
LFkkukUrfjr djds ;g eSustj u, ;k=kh ds fy, LFkku 
cuk ldrk gSA

vuUr ds mi;ksx

	 1-	lHkh vchth vifjes; la[;kvksa dks u nksgjkbZ 
tkus okyh vuUr n'keyo fHkUu ds :i esa fy[kk 
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tkrk gS] tSls& p = 3.141592653589793... 
gesa ftrus vadksa rd ;FkkFkZrk dh vko';drk 
gks] mrus vadksa rd budks iw.kZ djds mi;ksx esa 
yk;k tk ldrk 
gSA vkt tc 
ifj'kq¼ x.kukvksa 
ds fy, vR;Ur 
'kq¼ ekuksa dh 
v k o ' ; d r k 
iM+us yxh gS] 
bu jkf'k;ksa ds 
eku n'keyo ds 
gtkjksa vadksa rd 
'kq¼ Kkr gksuk 
vko';d gks 
tkrk gSA brus 'kq¼ eku ;kn j[kus ds fy, ;k 
rks i|kRed lw=k jps x, ;k xf.krh; lehdj.
ksa cukbZ xbZA laLÑr esa vadksa ds fy, v{kj 
fuèkkZfjr dj mudk mi;ksx dj cgqvFkhZ 'yksd 
fy[ks x,A ,slk ,d 'yksd Hkkjrh Ñ".k rhFkZ 
th egkjkt us oSfnd xf.kr esa mn~èk`r fd;k 
gS tks p/10 dk eku 32 n'keyo vadksa rd 
lgh&lgh crkrk gSA

xksihHkkX;eèkzqozkr&J`fM%'kksnfèklfUèkxA 
[ky thfor[kkrkc xygkykj laèkjAA

		 lkFk esa fn, v{kjdwV dk mi;ksx dj vki Lo;a 
ns[k ldrs gS fd bl 'yksd ls p/10 dk eku 
0.31415926535897932384626433832792
..... vkrk gS] tks bldk 32 vadksa rd lgh eku 
gSA fdUrq ;s rks dsoy ;kn j[kus esa enn djus 
okyh ;qfDr;k¡ gSaA xf.krK rks la[;kvksa ds lacaèkksa 
esa :fp j[krs gSa vkSj mu lacaèkksa dks O;Dr 
djus okys lw=k ryk'krs gSaA vusd oSKkfudksa us 
le;&le; ij p ds eku ds fy, vusd larr 
fHkUu lqHkk,A buesa ls geus ;gk¡ nks dk mYys[k 
fd;k gS] tks fd lkFk ds ckWDl esa fn;s x;s gSaA

		 jkekuqtu dk lw=k ns[kus esa nq:g ekywe iM+rk 
gS ijUrq blds izR;sd ckj ds ;ksx ls p ds 8 
n'keyo vad vkxs rd ds eku izkIr gks tkrs 
gSa] lqij dEI;wVj dk bLrseky djds vc bl 
lw=k }kjk p dk eku n'keyo ds vjcksa vadksa 
rd 'kq¼ izkIr fd;k tk pqdk gSA

	 2-	okLrfod ifjes; fHkUuksa esa ;fn gj ds vHkkT; 
xq.ku[k.Mksa esa 1, 2, 5 ds vfrfjDr dksbZ vkSj 
la[;k vk, rks bl fHkUu dh n'keyo vfHkO;fDr 
esa n'keyo ds ckn vuUr vad vk;saxs] ijUrq 
buesa vadksa dk ,d leqPp; ckj&ckj nksgjk;k 
tk,xkA

		 tSls& 
1
3

0 3333 0 3= =. ..... .

		 ,slh vuUr n'keyc fHkUu dks ;fn lkèkkj.k 
fHkUu esa O;Dr djuk gks rks vuUr ds xq.kksa dk 
mi;ksx djuk gksxkA

		 blds fy, eku fyf[k, fd x = = −0 3 0 33 1. . ( )
		 nksuksa rjiQ 10 dk xq.kk djus ij] 

10 3 3 2x = −. ( )
		 lehdj.k (2) esa ls lehdj.k (1) ?kVkus ij gesa 

feyrk gS 9x = 3

v{kj&dwV

d] r] i ,oa x ⇒  1
[k] Fk] iQ ,oa j ⇒  2
x] n] c ,oa y ⇒  3
?k] èk] Hk ,oa o ⇒  4
K] .k] e ,oa l ⇒  5
p] V ,oa 'k ⇒  6
N] B] "k ⇒  7
t] M+] g ⇒  8
>] <+ ⇒  9
{k ⇒  0

p ds eku ds fy, lw=k

U;wVu dk lw=k %	

sin ( ) .
.

.
. .

. .
. . .

.....− = + + + +1
3 5 71

2 3
1 3
2 4 5

1 3 5
1 3 5 7

x x x x x

blesa x = 1
2
 j[kus ij ⇒  

π = + + + +





6 1

2
1

2 3 2
1 3

2 4 5 2
1 3 5

1 3 5 7 23 5 7. .
.

. . .
. .

. . . .
.....

Jh jkekuqtu dk lw=k % 
π
4

252
9801

4 1103 26390
3964 4

0
= +

×=

=∞

∑ k k
k k

k

k ( )
( )
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		 bldk eryc] x = =3
9

1
3

	 3-	xf.krh; ifjdyuksa esa ,slh vusd fLFkfr;k¡ vkrh 
gSa tgk¡ vuUr inksa dh Js.kh dk ;ksx djus 
ij dksbZ ifjfer jkf'k izkIr gks tkrh gSA ogk¡ 
vuUr ds xq.kksa dks mi;ksx djds og jkf'k izkIr 
dh tkrh gSA Li"V gS ,slh vuUr Js.kh ,d 
vfHklkjh Js.kh gksrh gSA uhps ,d vfHklkjh Js.kh 
vkSj mlds gy dh fofèk n'kkZbZ xbZ gS%

		  s = + + + +1 1
2

1
4

1
8

.....

		 bls 2 ls Hkkx nsus ij fuEufyf[kr Js.kh izkIr 
gksxhA

		
s
2

1
2

1
4

1
8

= + + + .....

		 vc s esa ls 
s
2
 okyh Js.kh dks ?kVkus ij gesa 

feyrk gS  s s− =
2

1 ;kfu 
s
2

1=

		 vr% s = 2
	 4-	vkb,] bl izdkj dh ,d O;ogkfjd fLFkfr ij 

fopkj djrs gSaA eku yhft, fd izfrjksèkksa (r) 
dk ,d vuUr usVodZ uhps fn, vuqlkj gS%

		 bl usVodZ dk dqy izfrjksèk ;fn R gks rks blesa 
ls ,d dM+h vyx dj ysus ij 'ks"k cps usVodZ 
dk izfrjksèk Hkh vuUr ds xq.kksa ds vkèkkj ij R 
gh gksxkA rc ge mijksDr ifjiFk ds lerqY; 
ifjfer ifjiFk fuEu izdkj cuk ldrs gSa%

		 vc vkxs bls HkkSfrdh ,oa xf.kr ds vU; fu;eksa 
dk mi;ksx dj gy fd;k tk ldrk gSA

	 5-	lkèkkj.k xf.krh; lafØ;k,a tc vuUr ds fy, 
mi;ksx esa ykbZ tkrh gSa rks vusd fojksèkkHkklksa 
dks tUe nsrh gSaA mnkgj.k ds fy, ;fn ge lHkh 
iw.kkZdksa dk ;ksx djsa rks uhps fn[kkbZ xbZ rhu 
vyx&vyx fLFkfr;k¡ feyrh gSa%

[ ( )] [ ( )] [ ( )] .....

[ ] [ ( )] [ ( )]

1 1 2 2 3 3 0

1 0 2 1 3 2

+ − + + − + + − + =

+ + + − + + − + ...... .....

[ ] [ ] ...[ ] ..... ( ) (

= + + + = ∞

− + + − + + − + + = − + −

1 1 1

1 0 2 1 3 2 1 1)) .....( )+ − = −1 0

		 vr% lHkh okLrfod la[;kvksa dk ;ksx 
vifjHkkf"kr jgrk gSA

		 mQij of.kZr vuUr dk fooj.k rks bldk ,d 
ifjp; ek=k gS] tSls&tSls vki bls tkusaxs blds 
tknqbZ izHkkoksa ls vfHkHkwr gksrs tk;saxsA

lR;sanzukFk cksl ,d ek=k Hkkjrh; HkkSfrd fon gSa] ftudk uke vkbaLVhu ds lkFk lEc¼ gSA 
vkbaLVhu us cksl dh izfrHkk dks igpkuk vkSj Lo;a oSKkfud txr dks bl ckr ls voxr 
djk;kA lR;sanzukFk cksl ds vuqla/ku dk;Z vkSj iQehZ }kjk fd, x, fodkl ls gh ukfHkdh; 
HkkSfrdh ds ijek.kq d.kksa dks nks Hkkxksa esa fofHkDr djuk laHko gqvk gSA bUgha dks cksl ds uke 
ij ^ckslksu* rFkk iQehZ ds uke ij ^iQfeZ;ksu* dgk x;k gSA

D;k vki tkurs gSa\




